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ÅYƻƴǘƛƴǳƛǊŀƴŀ ǎƭǳőŀƧƴŀ ǾŀǊƛƧŀōƭŀ ƳƻȌŜ ǇƻǇǊƛƳƛǘƛ ƴŜǇǊŜōǊƻƧƛǾƻ όōŜǎƪƻƴŀőƴƻύ ƳƴƻƎƻ 

vrijednosti.

ÅwŀȊƭƛƪŜ ŘƛǎƪǊŜǘƴƛƘ ƛ ƪƻƴǘƛƴǳƛǊŀƴƛƘ ǎƭǳőŀƧƴƛƘ ǾŀǊƛƧŀōƭƛΥ 

-ǇƻŘǊǳőƧŜ ǾǊƛƧŜŘƴƻǎǘƛ diskontinuirane varijable ǇǊŜŘǎǘŀǾƭƧŀ ƪƻƴŀőƴƻ ƛƭƛ ǇǊŜōǊƻƧƛǾƻ ƳƴƻƎƻ 

diskontinuiranih (diskretnih) vrijednosti

- ǇƻŘǊǳőƧŜ ǾǊƛƧŜŘƴƻǎǘƛ kontinuirane varijable predstavlja neki interval na brojevnom pravcu 

ƛƭƛ őŀƪ őƛǘŀǾ ǇǊŀǾŀŎ

Å½ŀ ǊŀȊƭƛƪǳ ƻŘ ŘƛǎƪǊŜǘƴƛƘ ǎƭǳőŀƧƴƛƘ ǾŀǊƛƧŀōƭƛ ƎŘƧŜ ǎǾŀƪŀ ǾǊƛƧŜŘƴƻǎǘ ǾŀǊƛƧŀōƭŜ ƛƳŀ ƴŜƪǳ 

ƪƻƴŀőƴǳ ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘΣ ǎǾŀƪŀ ƳƻƎǳŏŀ ǾǊƛƧŜŘƴƻǎǘ ƪƻƴǘƛƴǳƛǊŀƴŜ ǎƭǳőŀƧƴŜ ǾŀǊƛƧŀōƭŜ ƛƳŀǘ ŏŜ 

infinitezimalno malenu vjerojatnost(npr: visina studenata ili temperatura otopine).

ÅStoga, kod kontinuirane varijable ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘ ƳƻȌŜƳƻ ǇǊƛŘǊǳȌƛǘƛ NEKOM INTERVALU, ali 

ǇƻƧŜŘƛƴŀőƴŀ ǾǊƛƧŜŘƴƻǎǘ ǾŀǊƛƧŀōƭŜ ƛƳŀ VJEROJATNOST NULA !

UVOD

Yhb¢Lb¦Lw!b9 {[¦2!Wb9 ±!wLW!.[9



ÅȊŀ ŘƛǎƪǊŜǘƴǳ ǎƭǳőŀƧƴǳ ǾŀǊƛƧŀōƭǳ ƪƻƧŀ ƳƻȌŜ ǇƻǇǊƛƳƛǘƛ ǾǊƛƧŜŘƴƻǎǘƛx1 , x2Σ Χ funkcija 

vjerojatnosti je funkcija za koju vrijedi:

Åkumulativna funkcija raspodjele ŘƛǎƪǊŜǘƴŜ ǎƭǳőŀƧƴŜ ǾŀǊƛƧŀōƭŜ X je funkcija sa 

ǎƭƧŜŘŜŏƛƳ ǎǾƻƧǎǘǾƛƳŀ

ǘŀ ŦǳƴƪŎƛƧŀ ǇƻƪŀȊǳƧŜ ƪƻƭƛƪŀ ƧŜ ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘ Řŀ ǎƭǳőŀƧƴŀ ǾŀǊƛƧŀōƭŀ x poprimi bilo koju 
vrijednost manju od x0 ili jednako x0 (kraj digresije!)
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(kratka digresija!)



C¦bY/LW! D¦{¢h09 ±W9whW!¢bh{¢L

- kod diskretne varijable govorili smo o funkciji raspodjele vjerojatnosti koja je svakoj 

ǾǊƛƧŜŘƴƻǎǘƛ  ǾŀǊƛƧŀōƭŜ ǇǊƛŘǊǳȌƛǾŀƭŀ ƻŘǊŜŚŜƴǳ ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘ

- kod ƪƻƴǘƛƴǳƛǊŀƴŜ ǎƭǳőŀƧƴŜ ǾŀǊƛƧŀōƭŜ uvodimo ŦǳƴƪŎƛƧǳ ƎǳǎǘƻŏŜ ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘƛ f(x), koja 

ƛƳŀ ǎƭƛƧŜŘŜŏŀ ǎǾƻƧǎǘǾŀ:
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=1)( dxxf
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x

x

xxxPdxxf -pri tome su x1 i x2 bilo koje dvije vrijednosti 
varijable x koje zadovoljavaju nejednakost x1<x2

- ǳƪƻƭƛƪƻ ǇƻŘǊǳőƧŜ ǾǊƛƧŜŘƴƻǎǘƛ ƪƻƴǘƛƴǳƛǊŀƴŜ ǎƭǳőŀƧƴŜ ǾŀǊƛƧŀōƭŜ Ȅ 
ƴƛƧŜ őƛǘŀǾ ǇǊŀǾŀŎΣ ǾŜŏ ǎŀƳƻ ƻŘǊŜŚŜƴƛ ƛƴǘŜǊǾŀƭ ώŀΣōϐ ǘŜ ǾǊƛƧŜŘƛ Řŀ 
je f(x)=0za svaki vrijednost varijable izvan tog intervala, onda 
ƳƻȌŜƳƻ Ǉƛǎŀǘƛ Υ 
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0)( ²xf1. 

ñ
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-ovo svojstvo je potrebno kako bi vjerojatnost bila normirana, odnosno  ovim 

svojstvom se zadovoljava uvjet da ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘ ǎƛƎǳǊƴƻƎ ŘƻƎŀŚŀƧŀ ōǳŘŜ м (odnosno to 

ƧŜ ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘ Řŀ ǾŀǊƛƧŀōƭŀ ǇƻǇǊƛƳƛ ōƛƭƻ ƪƻƧǳ ǾǊƛƧŜŘƴƻǎǘ ƛȊ ǇƻŘǊǳőƧŀ ǎǾƻƧŜ ŘŜŦƛƴƛŎƛƧŜύ

C¦bY/LW! D¦{¢h09 ±W9whW!¢bh{¢L



±ƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘ Řŀ ƪƻƴǘƛƴǳƛǊŀƴŀ ǎƭǳőŀƧƴŀ ǾŀǊƛƧŀōƭŀ ǇƻǇǊƛƳƛ ǾǊƛƧŜŘƴƻǎǘ ǳƴǳǘŀǊ ǎŜƎƳŜƴǘŀ 

ŀ Җ · Җ ō ƧŜ Řŀƴŀ ǎŀ ǎƭƧŜŘŜŏƛƳ ƛƴǘŜƎǊŀƭƻƳΥ
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C¦bY/LW! D¦{¢h09 ±W9whW!¢bh{¢L
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-ƴŀŘŀƭƧŜΣ ƛȊ ƻǾƻƎ ǳǾƧŜǘŀ ǇǊƻƛȊƭŀȊƛ Ƨŀǎƴƻ Řŀ ƧŜ ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘ ǇǊƛŘǊǳȌŜƴŀ ǘƻőƴƻ 

ƻŘǊŜŚŜƴƻƧ ǾǊƛƧŜŘƴƻǎǘƛ xi kontinuirane varijable x jednaka nuli (integral je nula)  



CǳƴƪŎƛƧŀ ƎǳǎǘƻŏŜ ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘƛ  ƴƛƧŜ ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘ ǾŜŏ ƧŜ ǘƻ ŦǳƴƪŎƛƧŀ ƪƻƧŀ ƻǇƛǎǳƧŜ ǊŜƭŀǘƛǾƴǳ 

ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘ Řŀ ƪƻƴǘƛƴǳƛǊŀƴŀ ǎƭǳőŀƧƴŀ ǾŀǊƛƧŀōƭŀ ǇƻǇǊƛƳƛ ƻŘǊŜŚŜƴǳ ǾǊƛƧŜŘƴƻǎǘΣ ƻŘƴƻǎƴƻ 

ǘƻ ƧŜ ŦǳƴƪŎƛƧŀ ƪƻƧŀ ƻŘǊŜŚǳƧŜ ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘ Řŀ ǾŀǊƛƧŀōƭŀ ǇƻǇǊƛƳƛ ƻŘǊŜŚŜƴǳ ǾǊƛƧŜŘƴƻǎǘ 

ǳƴǳǘŀǊ ƻŘǊŜŚŜƴƻƎ ƛƴǘŜǊǾŀƭŀΦ

C¦bY/LW! D¦{¢h09 ±W9whW!¢bh{¢L

- ƎǊŀŦƛőƪŀ ƛƴǘŜǊǇǊŜǘŀŎƛƧŀ ƴŀǾŜŘŜƴƛƘ ǎǾƻƧǎǘŀǾŀ

f(x)dxςje element vjerojatnostiƛ ǇǊŜŘǎǘŀǾƭƧŀ ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘ Řŀ ǾŀǊƛƧŀōƭŀ ǇƻǇǊƛƳƛ ƻŘǊŜŚŜƴǳ 
vrijednost unutar intervala  [x, x+dx]

CǳƴƪŎƛƧŀ ƎǳǎǘƻŏŜ ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘƛ ƴƛƧŜ vjerojatnostΣ ŀƭƛ ƧŜ ǘƻƳ ŦǳƴƪŎƛƧƻƳ ƻŘǊŜŚŜƴŀ vjerojatnost 
ƪƻƧŀ ǇǊƛǇŀŘŀ ƻŘǊŜŚŜƴƻƳ ƛƴǘŜǊǾŀƭǳΗ



CǳƴƪŎƛƧŀ ƎǳǎǘƻŏŜ ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘƛ f(x) je derivacija kumulativne funkcije raspodjeleF(x):

ŦόȄύ Ґ CΩόȄύ

Odnosno, kumulativnu funkcija raspodjele F(x)ƳƻȌŜ ǎŜ ƴŀ ƻǾŀƧ ƴŀőƛƴ ŘŜŦƛƴƛǊŀǘƛ ƛȊ 

ŦǳƴƪŎƛƧŜ ƎǳǎǘƻŏŜ ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘƛ f(x):

KUMULATIVNA FUNKCIJA RASODJELE
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- vrijednost kumulativne funkcije raspodjele (F(x)) kontinuirane varijable xǳ ƴŜƪƻƧ ǘƻőƪƛ x0, 
(F(x0)) predstavlja vjerojatnost da varijabla x poprimi vrijednost jednaku ili manju vrijednosti x0

-ǳ ƎŜƻƳŜǘǊƛƧǎƪƻƧ ƛƴǘŜǊǇǊŜǘŀŎƛƧƛ ǘƻ ƧŜ ǇƻǾǊǑƛƴŀ ƛǎǇƻŘ ƪǊƛǾǳƭƧŜ 



KUMULATIVNA FUNKCIJA RASODJELE

Kumulativna funkcija raspodjele (F)je funkcija koja potpuno opisuje raspodjelu 
ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘƛ Ȋŀ ƪƻƴǘƛƴǳƛǊŀƴǳ ǎƭǳőŀƧƴǳ ǾŀǊƛƧŀōƭǳ XΣ ŀ ƛƳŀ ǎƭƧŜŘŜŏŀ ǎǾƻƧǎǘǾŀΥ

1) F ƧŜ Ƴƻƴƻǘƻƴƻ Ǌŀǎǘǳŏŀ ŦǳƴƪŎƛƧŀ Υ

ō җ ŀ  - F(b) җ F(a)

2) F je kontinuirana s desne strane: 

3) F je normirana i vrijedi:
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- vrijednost kumulativne funkcije raspodjele (F(x)) kontinuirane varijable xǳ ƴŜƪƻƧ ǘƻőƪƛ x0, 

(F(x0)) predstavlja vjerojatnost da varijabla x poprimi vrijednost jednaku ili manju 

vrijednosti x0



Åvrijednost funkcije Fǳ ǘƻőƪƛ xǇǊŜŘǎǘŀǾƭƧŀ ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘ Řŀ ǎƭǳőŀƧƴŀ ǾŀǊƛƧŀōƭŀ X

poprimi vrijednost manju ili jednaku x

ÅǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘ Řŀ ǎƭǳőŀƧƴŀ ǾŀǊƛƧŀōƭŀ Xpoprimi vrijednost ŀ Җ · Җ ō je:

t όŀ Җ · Җ ōύ Ґ tό· Җ ōύ ҍ tό· Җ ŀύ Ґ Cόōύ ҍ Cόŀύ

ƎŘƧŜ ǎŜ ƪƻǊƛǎǘƛ őƛƴƧŜƴƛŎŀ Řŀ ƧŜ ϑ· Җ ŀ} U {ŀ Җ · Җ ō} = {· Җ ō}

Åpodsjetnik - ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘ Řŀ ǎƭǳőŀƧƴŀ ǾŀǊƛƧŀōƭŀ XǇƻǇǊƛƳƛ ǘƻőƴƻ ƻŘǊŜŚŜƴǳ 

vrijednost x je:

P (X = x)= 0

KUMULATIVNA FUNKCIJA RASODJELE



ÅVrijednost kumulativne funkcije raspodjele Fǳ ǘƻőƪƛ x predstavlja vjerojatnost da 

ǎƭǳőŀƧƴŀ ǾŀǊƛƧŀōƭŀ Xpoprimi vrijednost manju ili jednaku x
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KUMULATIVNA FUNKCIJA RASODJELE



KOMPLEMENTARNAKUMULATIVNAFUNKCIJARASPODJELE

ÅVrijednost komplementarne kumulativne funkcije FCraspodjele predstavlja 

ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘ Řŀ ǎƭǳőŀƧƴŀ ǾŀǊƛƧŀōƭŀ Xpoprimi vrijednost ǾŜŏǳƻŘ ƴŜƪŜ ƻŘǊŜŚŜƴŜ 

vrijednosti x:
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Å{ƭǳőŀƧƴŀ ǾŀǊƛƧŀōƭŀ ƧŜ kontinuirana ili ima kontinuiranu raspodjelu ako je njena 

(kumulativna) funkcija raspodjele kontinuirana.

ÅwŀǎǇƻŘƧŜƭŀ ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘƛ ƪƻƴǘƛƴǳƛǊŀƴŜ ǎƭǳőŀƧƴŜ ǾŀǊƛƧŀōƭŜ ǎŜ ƴŜ ƳƻȌŜ prikazati 

funkcijom koja bi ǊŀȊƭƛőƛǘƛƳ ǾǊƛƧŜŘƴƻǎǘƛƳŀ ǾŀǊƛƧŀōƭŜ ǇǊƛŘǊǳȌƛƭŀ ƴŜƪǳ ƻŘǊŜŚŜƴǳ 

vjerojatnost.

Å.ǳŘǳŏƛ Řŀ ƻƪƻ ǎǾŀƪŜ ǾǊƛƧŜŘƴƻǎǘƛ ƪƻƴǘƛƴǳƛǊŀƴŜ ǎƭǳőŀƧƴŜ ǾŀǊƛƧŀōƭŜ postoji neka 

ƻƪƻƭƛƴŀ ƪƻƧŀ ǎŀŘǊȌƛ ƴŜǇǊŜōǊƻƧƛǾƻ ōŜǎƪƻƴŀőƴƻ ƳƴƻƎƻ ǾǊƛƧŜŘƴƻǎǘƛ, zbroj tih svih 

ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘƛ ƴŜ ōƛ ōƛƻ ƪƻƴŀőŀƴΦ

Å{ǘǾŀǊƴƻ ȊƴŀőŜƴƧŜ ƛƳŀǘ ŏŜ ǎŀƳƻ ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘ Řŀ ƪƻƴǘƛƴǳƛǊŀƴŀ ǎƭǳőŀƧƴŀ ǾŀǊƛƧŀōƭŀ 

poprimi ǾǊƛƧŜŘƴƻǎǘ ƛȊ ƻŘǊŜŚŜƴƻƎ ƛƴǘŜǊǾŀƭŀ.

Yhb¢Lb¦Lw!b! {[¦2!Wb! ±!wLW!.[!
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MOMENTI
όƻőŜƪƛǾŀƴŀ ǾǊƛƧŜŘƴƻǎǘΣ varijancijaΣ Χύ 

- ŘŜŦƛƴƛǊŀƴƧŜ ƻőŜƪƛǾŀƴŜ ǾǊƛƧŜŘƴƻǎǘƛ ƛ varijancijeǎƭƛőƴƻ ƧŜ ƻƴƻƳŜ ƪƻƧŜ ǎƳƻ ƴŀőƛƴƛƭƛ ƪƻŘ 

ŘƛǎƪǊŜǘƴŜ ǎƭǳőŀƧƴŜ ǾŀǊƛƧŀōƭŜΣ ǎ ǘƻƳ ǊŀȊƭƛƪƻƳ Řŀ ǎƳƻ ƻǾŘƧŜ sumuzamijenili integralom

ƻǇŏŜƴƛǘƻ
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- naziva se i-tim ƛǎƘƻŘƛǑƴƛƳ ƳƻƳŜƴǘƻƳ (uz uvjet da 
navedeni integral apsolutno konvergira)
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i )()(' mm - naziva se i-tim ǎǊŜŘƛǑƴƧƛƳ όŎŜƴǘǊŀƭƴƛƳύ ƳƻƳŜƴǘƻƳ (uz 
uvjet da navedeni integral apsolutno konvergira)



DIGRESIJA



ÅǎǊŜŘƴƧŀ ƛƭƛ ƻőŜƪƛǾŀƴŀ ǾǊƛƧŜŘƴƻǎǘ ŘƛǎƪǊŜǘƴŜ ǎƭǳőŀƧƴŜ ǾŀǊƛƧŀōƭŜ ƧŜ

ÅȊōǊƻƧ ǳŘŀƭƧŜƴƻǎǘƛ ǎǾƛƘ ǎƭǳőŀƧƴƛƘ ǾŀǊƛƧŀōƭƛ ƻŘ ƴƧƛƘƻǾŜ ǎǊŜŘƴƧŜ ǾǊƛƧŜŘƴƻǎǘƛ 

jednak je nuli (analogija sa osnovama statistike i srednjom vrijednosti gdje 

smo rekli da je srednja vrijednost ona za koju vrijedi da je oko nje suma 

odstupanja nula)

Teorem bxay +Ö=

DISKRETNE{[¦2!Wb9VARIJABLE



varijancaŘƛǎƪǊŜǘƴŜ ǎƭǳőŀƧƴŜ ǾŀǊƛƧŀōƭŜ

varijancaƎƻǾƻǊƛ ƻ ǊŀǎǇǊǑŜƴƧǳ ǎƭǳőŀƧƴƛƘ ǾŀǊƛƧŀōƭƛ ƻƪƻ ƴƧƛƘƻǾŜ ǎǊŜŘƴƧŜ ǾǊƛƧŜŘƴƻǎǘƛΣ ŀ ƴŀȊƛǾŀ ǎŜ 

ƧƻǑ ƛ ǎǊŜŘƴƧƛ ƪǾŀŘǊŀǘ ƻŘǎǘǳǇŀƴƧŀ

DISKRETNE{[¦2!Wb9VARIJABLE



KRAJ DIGRESIJE



h29YL±!b! ±wLW95bh{¢
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== dxxxf )(1mm -ǎǊŜŘƴƧŀ ƛƭƛ ƻőŜƪƛǾŀƴŀ ǾǊƛƧŜŘƴƻǎǘƪƻƴǘƛƴǳƛǊŀƴŜ ǎƭǳőŀƧƴŜ 

varijable xǎ ǇǊƛŘǊǳȌŜƴƻƳ ŦǳƴƪŎƛƧƻƳ ƎǳǎǘƻŏŜ ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘƛ f(x)

ñ
+¤

¤-

=-= 0)()('1 dxxfx mm -ƻŘǎǘǳǇŀƴƧŜ ƻŘ ǎǊŜŘƴƧŜ ƻŘƴƻǎƴƻ ƻőŜƪƛǾŀƴŜ ǾǊƛƧŜŘƴƻǎǘƛ 

(kao i kod diskretne varijable gdje smo definirali srednju 

vrijednost kao vrijednost za koju je suma odstupanja 

svih varijabli nula)
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12

2 mms
- varijancijaόƛƭƛ ŘǊǳƎƛ ǎǊŜŘƛǑƴƧƛ ƳƻƳŜƴǘύkontinuirane 

ǎƭǳőŀƧƴŜ ǾŀǊƛƧŀōƭŜ xǎ ǇǊƛŘǊǳȌŜƴƻƳ ŦǳƴƪŎƛƧƻƳ ƎǳǎǘƻŏŜ 

vjerojatnosti f(x)

VARIJANCIJA

2ss=
- standardna devijacijaςpozitivna vrijednost drugog korijena 
varijancije



NEKE KONTINUIRANE RASPODIJELE



KONTINUIRANA JEDNOLIKA (PRAVOKUTNA) RAZDIOBA

Neka je x varijabla definirana na intervalu [a, b], a funkcija f(x) ǇǊƛǇŀŘŀƧǳŏŀ funkcija 

ƎǳǎǘƻŏŜ ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘƛ za koju vrijedi da na intervalu [a, b] ima vrijednost f(x)=C (C je 

konstanta), dok za vrijednosti izvan intervala [a, b] vrijedi f(x)=0.

ab
C

-
=

1

{ ƻōȊƛǊƻƳ ƴŀ ǇǊŜǘƘƻŘƴƻ ƴŀǾŜŘŜƴŀ ǎǾƻƧǎǘǾŀ ŦǳƴƪŎƛƧŜ ƎǳǎǘƻŏŜ ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘƛΣ ƳƻǊŀ ǾǊƛƧŜŘƛǘƛΥ 

½ŀ ƴŀǾŜŘŜƴǳ ƪƻƴǘƛƴǳƛǊŀƴǳ ǎƭǳőŀƧƴǳ ǾŀǊƛƧŀōƭǳ x ǎ ǇǊƛǇŀŘŀƧǳŏƻƳ ŦǳƴƪŎƛƧƻƳ ƎǳǎǘƻŏŜ f(x)=1/(b-a)

ƪŀȌŜƳƻ Řŀ ƛƳŀpravokutnu ili jednoliku raspodjelu. 

Odnosno,kontinuirana sluőajna varijabla ima kontinuiranu jednoliku (pravokutnu) raspodjelu 

ƴŀ ƛƴǘŜǊǾŀƭǳ ώŀΣ ōϐ ŀƪƻ ƧŜ ƴƧŜƴŀ ŦǳƴƪŎƛƧŀ ƎǳǎǘƻŏŜ ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘƛ ƴŀ ǘƻƳ ǎŜƎƳŜƴǘǳ ƪƻƴǎǘŀƴǘƴŀΣ ŀ 

izvan njega jednaka 0.



KONTINUIRANA JEDNOLIKA (PRAVOKUTNA) RAZDIOBA

Kolika vjerojatnost pripada intervalu [x1, x2ϐ ǎƭǳőŀƧƴŜ ƪƻƴǘƛƴǳƛǊŀƴŜ ǾŀǊƛƧŀōƭŜ Ȅ 

raspodijeljene po jednolikoj (pravokutnoj)  raspodjeli?
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dxxfxxxPkonkretno:

-ƎǊŀŦƛőƪŀ ƛƴǘŜǊǇǊŜǘŀŎƛƧŀΥ



NORMALNA (GAUSSOVA) RASPODIJELA
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½ŀ ƪƻƴǘƛƴǳƛǊŀƴǳ ǎƭǳőŀƧƴǳ ǾŀǊƛƧŀōƭǳ x vrijedi da ima Gaussovuili normalnu raspodjelu

ǳƪƻƭƛƪƻ ƧŜ ƴƧŜƴŀ ŦǳƴƪŎƛƧŀ ƎǳǎǘƻŏŜ ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘƛΥ

tǊƛǇŀŘŀƧǳŏŀ ƪǳƳǳƭŀǘƛǾƴŀ ŦǳƴƪŎƛƧŀ ǊŀǎǇƻŘƧŜƭŜ ǳ ǘƻƳ ǎƭǳőŀƧǳ ƧŜ Υ



NORMALNA (GAUSSOVA) RASPODIJELA

- Gaussovaraspodjela je ǎƛƳŜǘǊƛőƴŀs obzirom na pravac x=˃

- krivulja je zvonolika oblika s ŘǾƛƧŜ ǘƻőƪŜ infleksijeT1 ( -˃ )̀ i T2 ( +˃ ύ̀Σ Ǒǘƻ ƛƳǇƭƛŎƛǊŀ Řŀ 

ŏŜ ƪǊƛǾǳƭƧŀ ōƛǘƛ ǘƻ ǳȌŀ όŀ ǘƛƳŜ ƛ ǾƛǑŀ ƧŜǊ ƧŜ ƴƻǊƳƛǊŀƴŀ ƴŀ мύ Ǒǘƻ ƧŜ Ƴ̀ŀƴƧŀ όǎƭƛƧŜŘŜŏŀ ǎƭƛƪŀύ

-ŀǎƛƳǇǘƻǘǎƪƛ ǎŜ ǇǊƛōƭƛȌŀǾŀ ƻǎƛ Ȅ 



NORMALNA (GAUSSOVA) RASPODIJELA



NORMALNA (GAUSSOVA) RASPODIJELA

Ukoliko uvedemo novu varijablu:

s
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x
u

5ƻōƛǘ ŏŜƳƻ ǇƻƧŜŘƴƻǎǘŀǾƭƧŜƴƛ ƛȊǊŀȊΥ

2

2

1

2

1
)(

u

eu
-

=
ps

j



NORMALNA (GAUSSOVA) RASPODIJELA

Gaussovaraspodjela je centrirana u nuli i za =̀1 dobijemo ƧŜŘƛƴƛőƴǳili standardnu 

normalnu raspodjelu:
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Ȋŀ ƪƻƧǳ ǎǳ ǇǊƛǇŀŘŀƧǳŏŜ ǾǊƛƧŜŘƴƻǎǘƛ ǘŀōŜƭƛǊŀƴŜΦ

LȊ ǎǘŀƴŘŀǊŘƴŜ ƴƻǊƳŀƭƴŜ ǊŀǎǇƻŘƛƧŜƭŜ ƧŜŘƴƻǎǘŀǾƴƻ ƛȊǊŀőǳƴŀƳƻ ƻƎƻǾŀǊŀƧǳŏŜ ǾǊƛƧŜŘƴƻǎǘƛ Ȋŀ 

inicijalnu funkciju  f(x):

tǊƛǇŀŘŀƧǳŏŀ ƪǳƳǳƭŀǘƛǾƴŀ ǊŀǎǇƻŘƧŜƭŀ ƛƭƛ GaussovƛƴǘŜƎǊŀƭ ǇƻƎǊŜǑƪŜΥ
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NORMALNA (GAUSSOVA) RASPODIJELA

Notacija :

Gaussovaili normalna raspodjela sa srednjom vrijednosti i˃ varijancijom 2̀:

N(˃Σ 2̀)

{ƭǳőŀƧƴŀ ǾŀǊƛƧŀōƭŀ X ima Gaussovuili normalnu raspodjelu:

X ~ N(˃Σ 2̀)

όƧŜŘƛƴƛőƴŀύ ǎǘŀƴŘŀǊŘƴŀ Gaussovaili normalna raspodjela

N (0, 1)



Ako je X ~ N(˃Σ 2̀), tada je (· ҍ )˃/ˋ ϤN (0, 1).

Akoje X ~ N(˃Σ 2̀), tadaje aX+ b~ N(ŀ+˃b, a2 2̀).

Ako su X1 i X2ƴŜƻǾƛǎƴŜ ǎƭǳőŀƧƴŜ ǾŀǊƛƧŀōƭŜ ƪƻƧŜ ƛƳŀƧǳ ƴƻǊƳŀƭƴŜ ǊŀǎǇƻŘƧŜƭŜΥ X1 ~ N( 1˃, ̀ 1
2) i X2

~ N( 1˃, ̀ 2
2 )

onda vrijedi da su (X1 + X2) te (X1 - X2ύ ǘŀƪƻŚŜǊ ƴƻǊƳŀƭƴŜ ǊŀǎǇƻŘƛƧŜƭŜΥ

X1 + X2 ~ N( 1˃+ 1˃, ̀ 1
2+ 2̀

2)

X1 - X2 ~ N( 1˃- 1˃, ̀ 1
2- 2̀

2)

NORMALNA (GAUSSOVA) RASPODIJELA



NORMALNA (GAUSSOVA) RASPODIJELA
vjerojatnost

- ƴŜƪŀ ƧŜ Ȅ ƪƻƴǘƛƴǳƛǊŀƴŀ ǎƭǳőŀƧƴŀ ǾŀǊƛƧŀōƭŀ őƛƧŀ ƧŜ ŦǳƴƪŎƛƧŀ ƎǳǎǘƻŏŜ ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘƛ 

Gaussovaraspodjela: x ~N(˃Σ 2̀)
2

2

1

2

1
)(

ö
÷

õ
æ
ç

å-
-

= s

m

ps

x

exf

- uvedemo supstituciju : s

m-
=

x
u

- vjerojatnost da ta varijabla poprimi neku vrijednost iz intervala (x1, x2) jest:
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- ƛ ŘƻōƛƧŜƳƻ ƧŜŘƛƴƛőƴǳ Gaussovuraspodjelu za varijablu u (u~N (0, 1)ύ ǘŜ ƧŜ ǇǊƛǇŀŘŀƧǳŏŀ 
vjerojatnost : 

NORMALNA (GAUSSOVA) RASPODJELA
vjerojatnost 
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- pretpostavimo da je x1= (˃time je u1=0ύΣ ǇǊƛǇŀŘŀƧǳŏŀ ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘ ƧŜ ǘŀŘŀΥ
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- ǎŀ ǎƭƛƪŜ ǾƛŘƛƳƻ ƪƻƭƛƪŀ ƧŜ ǇǊƛǇŀŘŀƧǳŏŀ ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘ



NORMALNA (GAUSSOVA) RASPODIJELA
vjerojatnost

- ǇƻǎǘƻƧŜ ǘŀōƭƛŎŜ ǎ ǘŀōŜƭƛǊŀƴƛƳ ǾǊƛƧŜŘƴƻǎǘƛƳŀ ǾƧŜǊƻƧŀǘƴƻǎǘƛ Ȋŀ ǊŀȊƭƛőƛǘŜ ǾǊƛƧŜŘƴƻǎǘƛ u2

- ȊōƻƎ ǎƛƳŜǘǊƛőƴƻǎǘƛ Gaussoveraspodijele u tablici se nalaze samo pozitivne vrijednosti u






