Matematika 1

Zadaci za vjezbu

1 Matematicka indukcija

1.1. Dokazite da za svaki prirodni broj n vrijedi

P+2°+ .. 4+n° = n(n—|—1)6(2n+1).

1.2. Dokazite da za svaki prirodni broj n vrijedi

n—ln(n + 1)

12 —22 4+ .+ (=1)"n? = (-1 5

1.3. Dokazite da za svaki prirodni broj n vrijedi
7 =1+ 6n.
1.4. Dokazite da za svaki prirodni broj n vrijedi
2-4" < 3"+ 5"

1.5. Dokazite da za svaki prirodni broj n vrijedi
1 1 1
— +t —=+ ...+ —= =N
Vit

1.6. Dokazite da je
323 4 40n — 27

djeljiv sa 64 za svaki prirodni broj n.

1.7. Dokazite da je
32n+1 + 2n+2

djeljiv sa 7 za svaki prirodni broj n.

1.8. Dokazite da je
3. 52n+1 + 23n+1

djeljiv sa 17 za svaki prirodni broj n.

1.9. Dokazite da za svaki prirodni broj n, n > 5 vrijedi

2
2" = n”.



2 Funkcije

2.1. Izrazite povrsinu kocke kao funkciju njenog volumena.

2.2. Ispitajte koje su od sljede¢ih funkcija parne, koje neparne, a koje niti parne niti neparne:

i) fz) = =5

) f(z) = =55

v) flw) =3x—ab

vi) f(z) = (2 - 1)3,

vii) f(z) = v — 1+ 5,
vill) f(e) = G,

) f(2) = 2=,

xiii) f(2) = g
xiv) f(x) = tg(z + 3).
2.4. Odredite fog, go f, fo f, gog ako je:
i) f(z) =22% -z, g(z) = 3z + 2,
i) flx) =553, 9(2) = ;5.
iit) f(x) = o, g(x) = 2* — 4.

2.5. Odredite fogoh, akoje f(z) = vz, g(x) = 55, h(z) = .
2.6. Ispitajte je li funkcija f : R — R definirana sa f(x) = —5x + 8 bijekcija. Ukoliko je
bijekcija, odredite 1.




